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Lucrarea  metodică „Evaluări sumative la modulele Integrala definită și Aplicații 
ale      integralei definite” a fost examinată și aprobată la ședința Catedrei „Matematică și 
Fizică” (proces-verbal nr. 9 din 17.05.2025) și la ședința Consiliului metodico-ştiinţific 
(proces-verbal nr. 5.1. din 04.06.2025) al IP Centrul de Excelență în Economie și Finanțe. 
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Prefață 

Prezenta lucrare metodică este recomandată profesorilor de matematică și elevilor 
claselor a XII-a din licee și IP din învățământul preuniversitar din Republica Moldova pentru 
pregătirea la modulele „Integrala definită și Aplicații ale integralei definite sumative”. 

Lucrarea conține 6 variante de teste sumative la modulele sus menționate și va servi un 
suport necesar pentru profesorii de matematică și elevii din licee și IP din învățământul 
preuniversitar din Republica Moldova. 

Itemii din lucrarea dată conțin răspunsuri, iar varianta a 10-a conține rezolvarea 
detailată a itemilor. 

Testele sunt elaborate în conformitate cu curriculumul modernizat la matematică în 
anul 2019. 

 

                                                                                                                               Autorii 
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Matricea de specificații 

Conținuturi Cunoașterea și 
înțelegerea 

Aplicare Rezolvare de 
problemă 

Total 

Aria 
subgraficului 

It. 1 
7% 

 It. 3 
16% 

23% 

Calculul 
integralei 

 It. 2(a) 
13% 

 13% 

Metoda 
substituției 

 It. 2(b) 
16% 

 16% 

Metoda 
integrării prin 

părți 

 It. 2(c) 
16% 

 16% 

Calculul 
integralei ce 

conține modul 

 It. 4 
16% 

 16% 

Calculul 
integralei ce 

conține 
parametru 

  It. 5 
16% 

16% 

Total 7% 61% 32% 100% 

 

Schema de notare 
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Nr. puncte 47-49 44-46 36-43 28-35 21-27 12-20 8-11 4-7 0-3 copiat 
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Evaluare sumativă, anul III 

Tema: Integrala definită. Aplicații                      
Timp alocat: 90 de minute             

Data __________________                                                                                                                            Examinator:__________________                                          
Numele, prenumele  elevului ______________________________________                                                         Scor:__________ 
Grupa   ________________________                            Varianta 1                                                                          Nota:__________ 

Nr Item B 
1. Fie dat 𝐺௙, 𝑓: [−3; 2] → 𝑅.  Să se determine valoarea expresiei ∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥,

ିଵ

ିଷ
 dacă ∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥 = 7 

ଶ

ିଷ
și 

∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥 =
ଽ

ଶ
 

ଶ

ିଵ
.             

                                                   Rezolvare: 
                                                 
                                    

 
 

Răspuns:_________________ 

0 

1 

2 

3 
 

2. a) Să se calculeze  integrala definită: 

 ∫ ቀ−sin 𝑥 −
ଷ

௖௢௦మ௫
ቁ

ഏ

ర

ି
ഏ

ర

𝑑𝑥 = 

 
 
 
 
 
 
 

Răspuns:_________________ 
b) Să se calculeze folosind metoda schimbării de variabilă integrala definită: 

 ∫ 𝑥ଶ√2 − 𝑥
ଶ

ଵ
𝑑𝑥 = 

 
 
 
 
 
 
 
 

Răspuns:_________________ 
c) Să se calculeze folosind metoda integrării prin părți integrala definită: 

∫ (𝑥ଶ − 1)
௘

ଵ
𝑙𝑛 𝑥 𝑑𝑥= 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

                    Răspuns:_________________ 
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3. Fie funcțiile 𝑓, 𝑔: 𝑹 → 𝑹, 𝑓(𝑥) = 3 − 𝑥 şi 𝑔(𝑥) = 𝑥ଶ + 𝑥. 
a) Să se reperezinte grafic aceste funcții și să se hașureze figura mărginită de graficele funcților date 
b) Să se calculeze aria suprafeței hașurate. 

       y             
                    
                    
                    
                    
                    
                    
                    
        0            
                   x
                    
                    
                    
                    
                    
                    
                    
                    

 
 
 
 
 
 

 Răspuns:_________________ 
 

 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
  

0 

1 

2 

3 

4 

0 

1 

2 

3 

4 

4. Să se calculeze ∫ |𝑥ଶ − 4|𝑑𝑥
ଷ

଴
 

 
 
 
 
 
 

 
Răspuns:_________________ 

 

0 

1 

2 

3 

4 

5 

6 

7 

8 

5. Să se rezolve inecuația in R:  ∫ (3𝑥 − 1)
ଶ௔

ିଵ
𝑑𝑥 ≤ 7𝑎ଶ −

ହ

ଶ
,  unde  𝑎 > −

ଵ

ଶ
 

 
 
 
 
 
 

Răspuns:_____________________ 
 

0 

1 

2 

3 

4 

5 

6 

7 

8 

∫ 𝑢𝑑𝑣 = 𝑢𝑣 − ∫ 𝑣𝑑𝑢,   ∫ 𝑥ఈ𝑑𝑥 =
௫ഀశభ

ఈାଵ
+ 𝑐,  ∫ 𝑒௫ 𝑑𝑥 = 𝑒௫ + 𝑐, ∫ 𝑠𝑖𝑛𝑥𝑑𝑥 = −𝑐𝑜𝑠𝑥 + 𝑐,  ∫ 𝑐𝑜𝑠𝑥𝑑𝑥 = 𝑠𝑖𝑛𝑥 + 𝑐 , (ln 𝑥)ᇱ =

ଵ

௫
 

 Nota 10 9 8 7 6 5 4 3 2 1 
Nr. puncte 47-49 44-46 36-43 28-35 21-27 12-20 8-11 4-7 0-3 copiat 
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IP Centrul de Excelență în Economie și Finanțe 
Evaluare sumativă, anul III   

Tema: Integrala definită. Aplicații                      
Timp alocat: 90 de minute            

Data __________________                                                                                                                            Examinator:__________________                                          
Numele, prenumele  elevului______________________________________                                                         Scor:__________ 
Grupa   ________________________                            Varianta 2                                                                          Nota:__________ 

Nr Item B 
1. Fie dat 𝐺௙, 𝑓: [−3; 2] → 𝑅.  Să se determine valoarea expresiei ∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥,

ଶ

ିଵ
 dacă ∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥 =

ଵହ

ଶ
 

ଶ

ିଷ
și 

∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥 = 2
ଵ

ଷ
 

ିଵ

ିଷ
.             

                                                   Rezolvare: 
                                                 
                                    

 
 

Răspuns:_________________ 

0 

1 

2 

3 
 

2. a) Să se calculeze  integrala definită: 

 ∫ ቀ−3sin 𝑥 +
ଵ

௦௜௡మ௫
ቁ

ି
ഏ

ల

ି
ഏ

మ

𝑑𝑥 = 

 
 
 
 
 
 
 

Răspuns:_________________ 
b) Să se calculeze folosind metoda schimbării de variabilă integrala definită: 

 ∫ 𝑥 √1 − 2𝑥
యଵ

଴
𝑑𝑥 = 

 
 
 
 
 
 
 
 

Răspuns:_________________ 
c) Să se calculeze folosind metoda integrării prin părți integrala definită: 

∫ (1 − 3𝑥ଶ)
௘

ଵ
𝑙𝑛 𝑥 𝑑𝑥= 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

                    Răspuns:_________________ 
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3. Fie funcțiile 𝑓, 𝑔: 𝑹 → 𝑹, 𝑓(𝑥) = −𝑥2 + 2𝑥 + 3,   𝑔(𝑥) = 𝑥 + 3. 
a) Să se reperezinte grafic aceste funcții și să se hașureze figura mărginită de graficele funcților date. 
b) Să se calculeze aria suprafeței hașurate. 

       y             
                    
                    
                    
                    
                    
                    
                    
        0            
                   x
                    
                    
                    
                    
                    
                    
                    
                    

 
 

 
 

 Răspuns:_________________ 
 

 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 

  

0 

1 

2 

3 

4 

0 

1 

2 

3 

4 

4. Să se calculeze ∫ (|𝑥 − 1| − 2𝑥)𝑑𝑥
ଶ

଴
 

 
 
 
 
 
 

 
Răspuns:_________________ 

 

0 

1 

2 

3 

4 

5 

6 

7 

8 

5. Să se rezolve inecuația in R:  ∫ (−3𝑥 + 2)
௔

ିଷ
𝑑𝑥 ≤

ଵ

ଶ
𝑎ଶ +

ଷଽ

ଶ
,  unde   a >-3 

 
 
 
 
 

Răspuns:_____________________ 

 

0 

1 

2 

3 

4 

5 

6 

7 

8 

∫ 𝑢𝑑𝑣 = 𝑢𝑣 − ∫ 𝑣𝑑𝑢,   ∫ 𝑥ఈ𝑑𝑥 =
௫ഀశభ

ఈାଵ
+ 𝑐,  ∫ 𝑒௫ 𝑑𝑥 = 𝑒௫ + 𝑐, ∫ 𝑠𝑖𝑛𝑥𝑑𝑥 = −𝑐𝑜𝑠𝑥 + 𝑐,  ∫ 𝑐𝑜𝑠𝑥𝑑𝑥 = 𝑠𝑖𝑛𝑥 + 𝑐 , (ln 𝑥)ᇱ =

ଵ

௫
 

 

 
 
 

Nota 10 9 8 7 6 5 4 3 2 1 
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 IP Centrul de Excelență în Economie și Finanțe 
Evaluare sumativă, anul III   

Tema: Integrala definită. Aplicații                     
Timp alocat: 90 de minute             

Data __________________                                                                                                                            Examinator:__________________                                          
Numele, prenumele  elevului ______________________________________                                                         Scor:__________ 
Grupa   ________________________                            Varianta 3                                                                          Nota:__________ 

Nr Item B 
1. Fie date funcțiile 𝑓, 𝑔: [1; 4] → 𝑅 și graficele lor 𝐺௙, 𝐺௚.  Să se determine valoarea figurii mărginite de 

graficele funcțiilor 𝑓 și 𝑔  dacă ∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥 =
ଵ଻

ଶ
 

ସ

ଵ
și ∫ 𝑔(𝑥)𝑑𝑥 =

ଵ଴

ଷ
 

ସ

ଵ
.             

                                                   Rezolvare: 

                                                 
                                    

 
 

Răspuns:_________________ 

0 

1 

2 

3 
 

2. a) Să se calculeze integrala definită: 

 ∫ ቀ√2sin 𝑥 −
ଷ

௖௢௦మ௫
ቁ

ഏ

య
଴

𝑑𝑥 = 
 
 
 
 
 
 
 

Răspuns:_________________ 
b) Să se calculeze folosind metoda schimbării de variabilă  integrala definită: 

 ∫
௫

√ଷା௫
య

ହ

ିଶ
𝑑𝑥 = 

 
 
 
 
 
 
 

Răspuns:_________________ 
c) Să se calculeze folosind metoda integrării prin părți integrala definită: 

∫ (2𝑥 − 1) ∙
ଵ

଴
𝑙𝑛(𝑥 + 1) 𝑑𝑥= 

 
 
 
 

                    
 
 

Răspuns:_________________ 
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3. Fie funcțiile 𝑓, 𝑔: 𝑹 → 𝑹, 𝑓(𝑥) = −𝑥2 + 4𝑥,   𝑔(𝑥) = 4𝑥 − 4. 
a) Să se reperezinte grafic aceste funcții și să se hașureze figura mărginită de graficele funcților date. 
b) Să se calculeze aria suprafeței hașurate. 

       y             
                    
                    
                    
                    
                    
                    
                    
        0            
                   x
                    
                    
                    
                    
                    
                    
                    
                    

 
 
 
 
 
 

 Răspuns:_________________ 
 

 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
  

0 

1 

2 

3 

4 

0 

1 

2 

3 

4 

4. Să se calculeze ∫ (|𝑥 − 2| − 4𝑥)𝑑𝑥
ଷ

଴
 

 
 
 
 

 
 

Răspuns:_________________ 
 

 

0 

1 

2 

3 

4 

5 

6 

7 

8 

5. Să se rezolve inecuația in R:  ∫ (4𝑥 − 3)
௔

ିଶ
𝑑𝑥 ≤ 3𝑎ଶ − 14,  unde   a >-2 

 
 
 
 
 
 

Răspuns:_____________________ 
 

0 

1 

2 

3 

4 

5 

6 

7 

8 

∫ 𝑢𝑑𝑣 = 𝑢𝑣 − ∫ 𝑣𝑑𝑢,   ∫ 𝑥ఈ𝑑𝑥 =
௫ഀశభ

ఈାଵ
+ 𝑐,  ∫ 𝑒௫ 𝑑𝑥 = 𝑒௫ + 𝑐, ∫ 𝑠𝑖𝑛𝑥𝑑𝑥 = −𝑐𝑜𝑠𝑥 + 𝑐,  ∫ 𝑐𝑜𝑠𝑥𝑑𝑥 = 𝑠𝑖𝑛𝑥 + 𝑐 , (ln 𝑥)ᇱ =

ଵ

௫
 

 

 

Nota 10 9 8 7 6 5 4 3 2 1 
Nr. puncte 47-49 44-46 36-43 28-35 21-27 12-20 8-11 4-7 0-3 copiat 
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IP Centrul de Excelență în Economie și Finanțe 
Evaluare sumativă, anul III   

Tema: Integrala definită. Aplicații                        
Timp alocat: 90 de minute             

Data __________________                                                                                                                            Examinator:__________________                                          
Numele, prenumele  elevului ______________________________________                                                         Scor:__________ 
Grupa   ________________________                            Varianta 4                                                                          Nota:__________ 

Nr Item B 
1. Fie date funcția 𝑓: [1; 6] → 𝑅 și graficul ei 𝐺௙.  Să se compare  ∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥 

଺

ଵ
          25. Argumentați răspunsul.   

                                                   Rezolvare: 

                                                 
                                    

Răspuns:_________________ 
 

0 

1 

2 

3 
 

2. a) Calculați integrala definită: 

 ∫ ቀ2𝑥 −
ଷ

௫
ቁ

௘

ଵ
𝑑𝑥 = 

 
 
 
 
 
 
 

Răspuns:_________________ 
b) Să se calculeze folosind metoda schimbării de variabilă integrala definită: 

 ∫ 𝑥√8𝑥 + 1
ଵ

଴
𝑑𝑥 = 

 
 
 
 
 
 
 
 

Răspuns:_________________ 
c) Să se calculeze folosind metoda integrării prin părți integrala definită: 

∫ (1 − 𝑥)
ଵ

଴
𝑙𝑛(𝑥 + 1) 𝑑𝑥= 

 
 
 
 
 
 
 

                    Răspuns:_________________ 
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3. Fie funcțiile 𝑓, 𝑔: 𝑹 → 𝑹, 𝑓(𝑥) = 3 + 2𝑥 − 𝑥2, 𝑔(𝑥) = 3 − 2𝑥. 
a) Construiți graficele acestor funcții și hașurați figura mărginită de aceste funcții. 
b) Să se calculeze aria suprafeței hașurate. 

       y             
                    
                    
                    
                    
                    
                    
                    
        0            
                   x
                    
                    
                    
                    
                    
                    
                    
                    

 
 
 
 
 
 

 Răspuns:_________________ 
 

 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
  

0 

1 

2 

3 

4 

0 

1 

2 

3 

4 

4. Calculați ∫ |2𝑥 − 𝑥ଶ|𝑑𝑥
ଶ

ିଵ
 

 
 
 
 
 
 

Răspuns:_________________ 
 

 

0 

1 

2 

3 

4 

5 

6 

7 

8 

5. Rezolvați inecuația in R:  ∫ (−𝑥 + 3)
ଶ

ି௔
𝑑𝑥 ≤

ଷ

ଶ
𝑎ଶ + 4,  unde   a >-2 

 
 
 
 
 

Răspuns:_____________________ 

 

0 

1 

2 

3 

4 

5 

6 

7 

8 

∫ 𝑢𝑑𝑣 = 𝑢𝑣 − ∫ 𝑣𝑑𝑢,   ∫ 𝑥ఈ𝑑𝑥 =
௫ഀశభ

ఈାଵ
+ 𝑐,  ∫ 𝑒௫ 𝑑𝑥 = 𝑒௫ + 𝑐, ∫ 𝑠𝑖𝑛𝑥𝑑𝑥 = −𝑐𝑜𝑠𝑥 + 𝑐,  ∫ 𝑐𝑜𝑠𝑥𝑑𝑥 = 𝑠𝑖𝑛𝑥 + 𝑐 , (ln 𝑥)ᇱ =

ଵ

௫
 

 

 

Nota 10 9 8 7 6 5 4 3 2 1 
Nr. puncte 47-49 44-46 36-43 28-35 21-27 12-20 8-11 4-7 0-3 copiat 
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IP Centrul de Excelență în Economie și Finanțe 
Evaluare sumativă, anul III   

Tema: Integrala definită. Aplicații                    
Timp alocat: 90 de minute             

Data __________________                                                                                                                            Examinator:__________________                                          
Numele, prenumele  elevului ______________________________________                                                         Scor:__________ 
Grupa   ________________________                            Varianta 5                                                                          Nota:__________ 

Nr Item B 
1. Fie date funcțiile 𝑓, 𝑔: [1; 4] → 𝑅 și graficele lor 𝐺௙, 𝐺௚.  Să se determine valoarea ariei subgraficului 

funcției 𝑔, dacă ∫ [𝑓(𝑥) − 𝑔(𝑥)]𝑑𝑥 =
଻

ଶ
 

ସ

ଵ
și ∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥 = 6

ଵ

ଷ
 

ସ

ଵ
.             

                                                   Rezolvare: 

                                                 
                                    

 
 

Răspuns:_________________ 

0 

1 

2 

3 
 

2. a) Calculați integrala definită: 

 ∫ ൫(2𝑥 − 1)ଶ + √𝑥൯
ଵ

଴
𝑑𝑥 = 

 
 
 
 
 
 
 

Răspuns:_________________ 
b) Să se calculeze folosind metoda schimbării de variabilă integrala definită: 

 ∫ 𝑥√𝑥 + 1
଴

ିଵ
𝑑𝑥 = 

 
 
 
 
 
 
 
 

Răspuns:_________________ 
c) Să se calculeze folosind metoda integrării prin părți integrala definită: 

∫ (1 − 𝑥ଶ)
௘

ଵ
𝑙𝑛 𝑥 𝑑𝑥= 

 
 
 
 
 

                    Răspuns:_________________ 
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3. Fie funcțiile 𝑓, 𝑔: 𝑹 → 𝑹, 𝑓(𝑥) = −𝑥2 + 2𝑥,   𝑔(𝑥) = −2𝑥 
a) Construiți graficele acestor funcții și hașurați figura mărginită de aceste funcții. 
b) Să se calculeze aria suprafeței hașurate. 

       y             
                    
                    
                    
                    
                    
                    
                    
        0            
                   x
                    
                    
                    
                    
                    
                    
                    
                    

 
 
 
 
 
 

 Răspuns:_________________ 
 

 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
  

0 

1 

2 

3 

4 

0 

1 

2 

3 

4 

4. Calculați ∫ (|1 − 3𝑥|)𝑑𝑥
ଵ

ିଶ
 

 
 
 
 
 

 
Răspuns:_________________ 

 
 

0 

1 

2 

3 

4 

5 

6 

7 

8 

5. Rezolvați inecuația in R:  ∫ (−𝑥 + 2)
௔

ିଵ
𝑑𝑥 ≤ 𝑎 +

ହ

ଶ
,  unde   a >-1 

 
 
 
 
 
 

Răspuns:_____________________ 
 

0 

1 

2 

3 

4 

5 

6 

7 

8 

∫ 𝑢𝑑𝑣 = 𝑢𝑣 − ∫ 𝑣𝑑𝑢,   ∫ 𝑥ఈ𝑑𝑥 =
௫ഀశభ

ఈାଵ
+ 𝑐,  ∫ 𝑒௫ 𝑑𝑥 = 𝑒௫ + 𝑐, ∫ 𝑠𝑖𝑛𝑥𝑑𝑥 = −𝑐𝑜𝑠𝑥 + 𝑐,  ∫ 𝑐𝑜𝑠𝑥𝑑𝑥 = 𝑠𝑖𝑛𝑥 + 𝑐 , (ln 𝑥)ᇱ =

ଵ

௫
 

 

 

Nota 10 9 8 7 6 5 4 3 2 1 
Nr. puncte 47-49 44-46 36-43 28-35 21-27 12-20 8-11 4-7 0-3 copiat 
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Evaluare sumativă, anul III 

Tema: Integrala definită. Aplicații                      
Timp alocat: 90 de minute             

Data __________________                                                                                                                            Examinator:__________________                                          
Numele, prenumele  elevului ______________________________________                                                         Scor:__________ 
Grupa   ________________________                            Varianta 6                                                                          Nota:__________ 

Nr Item B 
1. Fie dat 𝐺௙, 𝑓: [−3; 2] → 𝑅.  Să se determine valoarea expresiei ∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥,

ିଵ

ିଷ
 dacă ∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥 = 5 

ଶ

ିଷ
și 

∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥 =
଻

ଷ
 

ଶ

ିଵ
.             

                                                   Rezolvare: 
                                                 
                                    

 
 

Răspuns:_________________ 

0 

1 

2 

3 
 

2. a) Calculați integrala definită: 

 ∫ ቀcos x −
ଶ

௦௜௡మ௫
ቁ

యഏ

ర
ഏ

ర

𝑑𝑥 = 

 
 
 
 
 
 
 

Răspuns:_________________ 
b) Să se calculeze folosind metoda schimbării de variabilă integrala definită: 

 ∫ x√2𝑥 + 3
ଷ

ିଵ
𝑑𝑥 = 

 
 
 
 
 
 
 
 

Răspuns:_________________ 
c) Să se calculeze folosind metoda integrării prin părți integrala definită: 

∫ (2𝑥 + 3)
ଵ

଴
𝑒௫𝑑𝑥= 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

                    Răspuns:_________________ 
 

 
 
 
 
 

 
 
 

 
 

0 

1 

2 

3 

4 

5 

6 

0 

1 

2 

3 

4 

5 

6 

7 

8 

0 

1 

2 

3 

4 

5 

6 

7 

8 
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3. Fie funcțiile 𝑓, 𝑔: 𝑹 → 𝑹, 𝑓(𝑥) = 𝑥 şi 𝑔(𝑥) = 𝑥ଶ − 𝑥. 
a) Construiți graficele acestor funcții și hașurați figura mărginită de aceste funcții. 
b) Să se calculeze aria suprafeței hașurate. 

       y             
                    
                    
                    
                    
                    
                    
                    
        0            
                   x
                    
                    
                    
                    
                    
                    
                    
                    

 
 
 
 
 
 

 Răspuns:_________________ 
 

 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
  

0 

1 

2 

3 

4 

0 

1 

2 

3 

4 

4. Calculați ∫ |4𝑥 − 𝑥ଶ|𝑑𝑥
ଷ

ିଵ
 

 
 
 
 
 
 

 
Răspuns:_________________ 

 

0 

1 

2 

3 

4 

5 

6 

7 

8 

5. Rezolvați inecuația in R:  ∫ (3𝑥ଶ − 2𝑥)
௔

଴
𝑑𝑥 ≤ 𝑎,  unde  𝑎 ≥ 0 

 
 
 
 
 
 

Răspuns:_____________________ 
 

0 

1 

2 

3 

4 

5 

6 

7 

8 

∫ 𝑢𝑑𝑣 = 𝑢𝑣 − ∫ 𝑣𝑑𝑢,   ∫ 𝑥ఈ𝑑𝑥 =
௫ഀశభ

ఈାଵ
+ 𝑐,  ∫ 𝑒௫ 𝑑𝑥 = 𝑒௫ + 𝑐, ∫ 𝑠𝑖𝑛𝑥𝑑𝑥 = −𝑐𝑜𝑠𝑥 + 𝑐,  ∫ 𝑐𝑜𝑠𝑥𝑑𝑥 = 𝑠𝑖𝑛𝑥 + 𝑐 , (ln 𝑥)ᇱ =

ଵ

௫
 

 
 

Nota 10 9 8 7 6 5 4 3 2 1 
Nr. puncte 47-49 44-46 36-43 28-35 21-27 12-20 8-11 4-7 0-3 copiat 
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IP Centrul de Excelență în Economie și Finanțe 
Evaluare sumativă, anul III   

Tema: Integrala definită. Aplicații                    
Timp alocat: 90 de minute             

Data __________________                                                                                                                            Examinator:__________________                                          
Numele, prenumele  elevului ______________________________________                                                         Scor:__________ 
Grupa   ________________________                            Varianta 7                                                                          Nota:__________ 

Nr Item B 
1. Fie date funcțiile 𝑓, 𝑔: [1; 4] → 𝑅 și graficele lor 𝐺௙, 𝐺௚.  Să se determine valoarea ariei subgraficului 

funcției 𝑓, dacă ∫ [2𝑓(𝑥) − 3𝑔(𝑥)]𝑑𝑥 =
ହ

ଶ
 

ସ

ଵ
și ∫ 𝑔(𝑥)𝑑𝑥 = 7

ଷ

ସ
 

ସ

ଵ
.             

                                                   Rezolvare: 

                                                 
                                    

 
 

Răspuns:_________________ 

0 

1 

2 

3 
 

2. a) Calculați integrala definită: 

 ∫ ቀ(𝑥 − 4)ଶ +
ଵ

ଶ√௫
ቁ

ସ

଴
𝑑𝑥 = 

 
 
 
 
 
 
 

Răspuns:_________________ 
b) Să se calculeze folosind metoda schimbării de variabilă integrala definită: 

 ∫
௫

√ଶ௫ିଵ

ହ

ଵ
𝑑𝑥 = 

 
 
 
 
 
 
 
 

Răspuns:_________________ 
c) Să se calculeze folosind metoda integrării prin părți integrala definită: 

∫ (2𝑥 − 1)
ଵ

଴
𝑙𝑛(𝑥 + 1) 𝑑𝑥= 

 
 
 
 
 

                    Răspuns:_________________ 
 

 
 
 
 
 

 
 
 
 

0 

1 

2 

3 

4 

5 

6 

0 

1 

2 

3 

4 

5 

6 

7 

8 

0 

1 

2 

3 

4 

5 

6 

7 

8 
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3. Fie funcțiile 𝑓, 𝑔: 𝑹 → 𝑹, 𝑓(𝑥) = 𝑥2,   𝑔(𝑥) = 𝑥 + 2 
a) Construiți graficele acestor funcții și hașurați figura mărginită de aceste funcții. 
b)  Să se calculeze aria suprafeței hașurate. 

       y             
                    
                    
                    
                    
                    
                    
                    
        0            
                   x
                    
                    
                    
                    
                    
                    
                    
                    

 
 
 
 
 
 

 Răspuns:_________________ 
 

 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
  

0 

1 

2 

3 

4 

0 

1 

2 

3 

4 

4. Calculați ∫ (|𝑥ଶ − 3𝑥 + 2|)𝑑𝑥
ଷ

଴
 

 
 
 
 
 

 
Răspuns:_________________ 

 
 

0 

1 

2 

3 

4 

5 

6 

7 

8 

5. Rezolvați inecuația in R:  ∫ (𝑥ଶ − 2𝑥 + 1)
௔

଴
𝑑𝑥 ≤

௔య

ଷ
. 

 
 
 
 
 
 

Răspuns:_____________________ 
 

0 

1 

2 

3 

4 

5 

6 

7 

8 

∫ 𝑢𝑑𝑣 = 𝑢𝑣 − ∫ 𝑣𝑑𝑢,   ∫ 𝑥ఈ𝑑𝑥 =
௫ഀశభ

ఈାଵ
+ 𝑐,  ∫ 𝑒௫ 𝑑𝑥 = 𝑒௫ + 𝑐, ∫ 𝑠𝑖𝑛𝑥𝑑𝑥 = −𝑐𝑜𝑠𝑥 + 𝑐,  ∫ 𝑐𝑜𝑠𝑥𝑑𝑥 = 𝑠𝑖𝑛𝑥 + 𝑐 , (ln 𝑥)ᇱ =

ଵ

௫
 

 

 

Nota 10 9 8 7 6 5 4 3 2 1 
Nr. puncte 47-49 44-46 36-43 28-35 21-27 12-20 8-11 4-7 0-3 copiat 
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IP Centrul de Excelență în Economie și Finanțe 
Evaluare sumativă, anul III   

Tema: Integrala definită. Aplicații                        
Timp alocat: 90 de minute             

Data __________________                                                                                                                            Examinator:__________________                                          
Numele, prenumele  elevului ______________________________________                                                         Scor:__________ 
Grupa   ________________________                            Varianta 8                                                                          Nota:__________ 

Nr Item B 
1. Fie date funcția 𝑓: [1; 6] → 𝑅 și graficul ei 𝐺௙.  Să se compare  ∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥 

଺

ଵ
          25. Argumentați răspunsul.   

                                                   Rezolvare: 

                                                 
                                    

Răspuns:_________________ 
 

0 

1 

2 

3 
 

2. a) Calculați integrala definită: 

 ∫ ቀ5𝑥 −
ସ

௫
ቁ

௘

ଵ
𝑑𝑥 = 

 
 
 
 
 
 
 

Răspuns:_________________ 
b) Să se calculeze folosind metoda schimbării de variabilă integrala definită: 

 ∫ 𝑥 √2 + 𝑥
య଺

ିଶ
𝑑𝑥 = 

 
 
 
 
 
 
 
 

Răspuns:_________________ 
c) Să se calculeze folosind metoda integrării prin părți integrala definită: 

∫ 2𝑥
ଷ

ଶ
𝑙𝑛(𝑥 − 1) 𝑑𝑥= 

 
 
 
 
 
 
 

                    Răspuns:_________________ 
 

 
 
 
 
 

 
 
 

 
 

0 

1 

2 

3 

4 

5 

6 

0 

1 

2 

3 

4 

5 

6 

7 

8 

0 

1 

2 

3 

4 

5 

6 

7 

8 
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3. Fie funcțiile 𝑓, 𝑔: 𝑹 → 𝑹, 𝑓(𝑥) = 𝑥2 − 2𝑥, 𝑔(𝑥) = −𝑥2 + 4𝑥. 
a) Construiți graficele acestor funcții și hașurați figura mărginită de aceste funcții. 
b) Să se calculeze aria suprafeței hașurate. 

       y             
                    
                    
                    
                    
                    
                    
                    
        0            
                   x
                    
                    
                    
                    
                    
                    
                    
                    

 
 
 
 
 
 

 Răspuns:_________________ 
 

 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
  

0 

1 

2 

3 

4 

0 

1 

2 

3 

4 

4. Calculați ∫ |𝑥 − 𝑥ଶ|𝑑𝑥
ଷ

଴
 

 
 
 
 
 
 

Răspuns:_________________ 
 

 

0 

1 

2 

3 

4 

5 

6 

7 

8 

5. Rezolvați inecuația in R:  ∫ (3𝑥ଶ − 4𝑥 + 1)
ଶ

௔
𝑑𝑥 ≤ 0,  unde   a >-2 

 
 
 
 
 

Răspuns:_____________________ 

 

0 

1 

2 

3 

4 

5 

6 

7 

8 

∫ 𝑢𝑑𝑣 = 𝑢𝑣 − ∫ 𝑣𝑑𝑢,   ∫ 𝑥ఈ𝑑𝑥 =
௫ഀశభ

ఈାଵ
+ 𝑐,  ∫ 𝑒௫ 𝑑𝑥 = 𝑒௫ + 𝑐, ∫ 𝑠𝑖𝑛𝑥𝑑𝑥 = −𝑐𝑜𝑠𝑥 + 𝑐,  ∫ 𝑐𝑜𝑠𝑥𝑑𝑥 = 𝑠𝑖𝑛𝑥 + 𝑐 , (ln 𝑥)ᇱ =

ଵ

௫
 

 
 

Nota 10 9 8 7 6 5 4 3 2 1 
Nr. puncte 47-49 44-46 36-43 28-35 21-27 12-20 8-11 4-7 0-3 copiat 
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IP Centrul de Excelență în Economie și Finanțe 
Evaluare sumativă, anul III   

Tema: Integrala definită. Aplicații                     
Timp alocat: 90 de minute             

Data __________________                                                                                                                            Examinator:__________________                                          
Numele, prenumele  elevului ______________________________________                                                         Scor:__________ 
Grupa   ________________________                            Varianta 9                                                                         Nota:__________ 

Nr Item B 
1. Fie date funcțiile 𝑓, 𝑔: [1; 4] → 𝑅 și graficele lor 𝐺௙, 𝐺௚.  Să se determine valoarea ariei subgraficului 

funcției 𝑔, dacă ∫ [5𝑓(𝑥) − 𝑔(𝑥)]𝑑𝑥 =
ସ

ଷ
 

ସ

ଵ
și ∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥 = 5

ଵ

ଶ
 

ସ

ଵ
.             

                                                   Rezolvare: 

                                                 
                                    

 

0 

1 

2 

3 
 

2. a) Calculați integrala definită: 

 ∫ ((2𝑥 − 1)ଶ + 4𝑥)
ଷ

ିଵ
𝑑𝑥 = 

 
 
 
 
 
 
 

Răspuns:_________________ 
b) Să se calculeze folosind metoda schimbării de variabilă integrala definită: 

 ∫ 𝑥√4𝑥 + 1
ଶ

଴
𝑑𝑥 = 

 
 
 
 
 
 
 
 

Răspuns:_________________ 
c) Să se calculeze folosind metoda integrării prin părți integrala definită: 

න 𝑒௫
ଷ

ଵ

(𝑥ଶ − 2)𝑑𝑥 = 

 
 
 
 
 
 
 

                    Răspuns:_________________ 

 
 
 
 
 

 
 
 

 
 

0 

1 

2 

3 

4 

5 

6 

0 

1 

2 

3 

4 

5 

6 

7 

8 

0 

1 

2 

3 

4 

5 

6 

7 

8 



23 
 

3. Fie funcțiile 𝑓, 𝑔: 𝑹 → 𝑹, 𝑓(𝑥) = 𝑥3,   𝑔(𝑥) = 4𝑥 
a) Construiți graficele acestor funcții și hașurați figura mărginită de aceste funcții. 
b) Să se calculeze aria suprafeței hașurate. 

       y             
                    
                    
                    
                    
                    
                    
                    
        0            
                   x
                    
                    
                    
                    
                    
                    
                    
                    

 
 
 
 
 
 

 Răspuns:_________________ 
 

 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
  

0 

1 

2 

3 

4 

0 

1 

2 

3 

4 

4. Calculați ∫ |2𝑐𝑜𝑠𝑥|𝑑𝑥
గ

଴
 

 
 
 
 
 

 
 

Răspuns:_________________ 
 

0 

1 

2 

3 

4 

5 

6 

7 

8 

5. Să se determine valorile reale a lui 𝑎,𝑎 > 3  pentru care are loc inegalitatea: 

  ∫ (𝑥ଶ − 2𝑥 + 1)
௔

ଶ
𝑑𝑥 ≤

௔యି଼

ଷ
. 

 
 
 
 
 

Răspuns:_____________________ 
 

0 

1 

2 

3 

4 

5 

6 

7 

8 

∫ 𝑢𝑑𝑣 = 𝑢𝑣 − ∫ 𝑣𝑑𝑢,   ∫ 𝑥ఈ𝑑𝑥 =
௫ഀశభ

ఈାଵ
+ 𝑐,  ∫ 𝑒௫ 𝑑𝑥 = 𝑒௫ + 𝑐, ∫ 𝑠𝑖𝑛𝑥𝑑𝑥 = −𝑐𝑜𝑠𝑥 + 𝑐,  ∫ 𝑐𝑜𝑠𝑥𝑑𝑥 = 𝑠𝑖𝑛𝑥 + 𝑐 , (ln 𝑥)ᇱ =

ଵ

௫
 

 
  

Nota 10 9 8 7 6 5 4 3 2 1 
Nr. puncte 47-49 44-46 36-43 28-35 21-27 12-20 8-11 4-7 0-3 copiat 
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IP Centrul de Excelență în Economie și Finanțe 
Evaluare sumativă, anul III   

Tema: Integrala definită. Aplicații                     
Timp alocat: 90 de minute             

Data __________________                                                                                                                            Examinator:__________________                                          
Numele, prenumele  elevului ______________________________________                                                         Scor:__________ 
Grupa   ________________________                            Varianta 10                                                                         Nota:__________ 

Nr Item B 
1. În desenul alăturat este reprezentată figura mărginită de graficul funcției 𝑓: [0; 4] → 𝑅 și de dreptele 𝑥 = 0 

și 𝑥 = 4. Folosind integrala definită, scrieți în casetă formula cu ajutorul căreia se poate calcula aria figurii 
colorate.             
                                                   Rezolvare: 

                          𝐴(Г௙)=                       
                                    

 
 
 

0 

1 

2 

3 
 

2. a) Calculați integrala definită: 

 ∫ ((𝑥ଶ + 2)ଶ − 𝑥)
ଵ

ିଵ
𝑑𝑥 = 

 
 
 
 
 
 
 

Răspuns:_________________ 
b) Să se calculeze folosind metoda schimbării de variabilă integrala definită: 

 ∫
௫

√ଶ௫ାଷ

ଷ

ିଵ
𝑑𝑥 = 

 
 
 
 
 
 
 
 

Răspuns:_________________ 
c) Să se calculeze folosind metoda integrării prin părți integrala definită: 

න 𝑥ଶ
଴

ିଵ

ln(1 − 𝑥) 𝑑𝑥 = 

 
 
 
 
 
 
 

                    Răspuns:_________________ 

 
 
 
 
 

 
 
 

 
 

0 

1 

2 

3 

4 

5 

6 

0 

1 

2 

3 

4 

5 

6 

7 

8 

0 

1 

2 

3 

4 

5 

6 

7 

8 
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3. Fie funcțiile 𝑓, 𝑔: 𝑹 → 𝑹, 𝑓(𝑥) = 3 − 2𝑥 − 𝑥2,   𝑔(𝑥) = 1 − 𝑥 
c) Construiți graficele acestor funcții și hașurați figura mărginită de aceste grafice. 
d) Să se calculeze aria suprafeței hașurate. 

       y             
                    
                    
                    
                    
                    
                    
                    
        0            
                   x
                    
                    
                    
                    
                    
                    
                    
                    

 
 
 
 
 
 

 Răspuns:_________________ 
 

 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
  

0 

1 

2 

3 

4 

0 

1 

2 

3 

4 

4. Calculați ∫ (𝑥 − |𝑥|)𝑑𝑥
ହ

ିଶ
 

 
 
 
 
 

 
 

Răspuns:_________________ 
 

0 

1 

2 

3 

4 

5 

6 

7 

8 

5. Să se determine valorile reale a lui 𝑎, 𝑎 ≥ 1, pentru care are loc inegalitatea: 

  ∫ (3𝑥ଶ − 8𝑥 + 5)
௔

ଵ
𝑑𝑥 ≤ 𝑎 − 2. 

 
 
 
 
 

Răspuns:_____________________ 
 

0 

1 

2 

3 

4 

5 

6 

7 

8 

∫ 𝑢𝑑𝑣 = 𝑢𝑣 − ∫ 𝑣𝑑𝑢,   ∫ 𝑥ఈ𝑑𝑥 =
௫ഀశభ

ఈାଵ
+ 𝑐,  ∫ 𝑒௫ 𝑑𝑥 = 𝑒௫ + 𝑐, ∫ 𝑠𝑖𝑛𝑥𝑑𝑥 = −𝑐𝑜𝑠𝑥 + 𝑐,  ∫ 𝑐𝑜𝑠𝑥𝑑𝑥 = 𝑠𝑖𝑛𝑥 + 𝑐 , (ln 𝑥)ᇱ =

ଵ

௫
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Rezolvarea variantei a 10-a 
 

1) 𝐴൫Г௙൯ = − ∫ 𝑓(𝑥)
௔

଴
𝑑𝑥 + − ∫ 𝑓(𝑥)

గ

௔
𝑑𝑥 − ∫ 𝑓(𝑥)

ସ

గ
𝑑𝑥. 

2a) ∫ ((𝑥ଶ + 2)ଶ − 𝑥)
ଵ

ିଵ
𝑑𝑥 = ∫ (𝑥ସ + 4𝑥ଶ + 4 − 𝑥)𝑑𝑥 = ቀ

௫ఱ

ହ
+

ସ௫య

ଷ
+ 4𝑥 −

௫మ

ଶ
ቁ ቚ

1
−1

=
ଵ

ିଵ

ଵ଺଺

ଵହ
. 

2b) ∫
௫

√ଶ௫ାଷ

ଷ

ିଵ
𝑑𝑥 = ቮ

√2𝑥 + 3 = 𝑡, 2𝑥 + 3 = 𝑡ଶ, 𝑥 =
ଵ

ଶ
(𝑡ଶ − 3),

 𝑑𝑥 = 𝑡𝑑𝑡
𝑥 = −1 ⇒ 𝑡 = 1, 𝑥 = 3 ⇒ 𝑡 = 3 

ቮ =
ଵ

ଶ
∫

௧మିଷ

௧

ଷ

ଵ
∙ 𝑡𝑑𝑡 = ∫ (𝑡ଶ − 3

ଷ

ଵ
)𝑑𝑡 = 

=
ଵ

ଶ
ቀ

௧య

ଷ
− 3𝑡ቁ ቚ

3
1

=
ଵ

ଶ
ቀ9 − 9 −

ଵ

ଷ
+ 3ቁ =

ସ

ଷ
. 

2c) ∫ 𝑥ଶ଴

ିଵ
ln(1 − 𝑥) 𝑑𝑥=ቮ

𝑢 = ln(1 − 𝑥) , 𝑑𝑣 = 𝑥ଶ𝑑𝑥,

 𝑑𝑢 = −
ଵ

ଵି௫
𝑑𝑥, 𝑣 =

௫య

ଷ
 

ቮ=ቀ
௫య

ଷ
ln(1 − 𝑥)ቁ ቚ

0
−1

−
ଵ

ଷ
∫

௫యିଵାଵ

௫ିଵ

଴

ିଵ
𝑑𝑥 = 

=
ଵ

ଷ
ln 2 −

ଵ

ଷ
∫ ቀ𝑥ଶ + 𝑥 + 1 +

ଵ

௫ିଵ
ቁ

଴

ିଵ
𝑑𝑥 =

ଵ

ଷ
−

ହ

ଵ଼
+

ଵ

ଷ
ln 2 =

ଵ

ଵ଼
+

ଵ

ଷ
ln 2. 

              3a)                                                                                          
 

 
 
3b) Determinăm limitele de integrare, adică punctele de intersecție a graficilor funcțiilor. 

𝑓(𝑥) = 𝑔(𝑥) ⇔ 3 − 2𝑥 − 𝑥ଶ = 1 − 𝑥 ⇒ ቂ
𝑥 = −2
𝑥 = 1

 

𝐴൫Г௙൯ = ∫ (3 − 2𝑥 − 𝑥ଶ − 1 + 𝑥)𝑑𝑥
ଵ

ିଶ
= ∫ (2 − 𝑥 − 𝑥ଶ)𝑑𝑥 =

ଽ

ଶ
 (𝑢. 𝑝. )

ଵ

ିଶ
. 

4) ∫ (𝑥 − |𝑥|)𝑑𝑥
ହ

ିଶ
= ∫ (𝑥 − 𝑥)𝑑𝑥 + ∫ (𝑥 + 𝑥)𝑑𝑥 = −4

଴

ିଶ

ହ

଴
. 

 

 Explicităm modulul:   |𝑥| = ൜
𝑥, 𝑥𝜖[0; 5] 

−𝑥, 𝑥𝜖[−2; 0) 
 

         5)   ∫ (3𝑥ଶ − 8𝑥 + 5)
௔

ଵ
𝑑𝑥 ≤ 𝑎 − 2. 

                𝑎ଷ − 4𝑎ଶ + 5𝑎 − 2 ≤ 𝑎 − 2,   𝑎ଷ − 4𝑎ଶ + 4𝑎 ≤ 0, 𝑎(𝑎ଶ − 4𝑎 + 4) ≤ 0 ⇒ 𝑎𝜖(−∞; 0] ∪ {2}. 
                Reieșind din condiția că 𝑎 ≥ 1 ⇒ 𝑎 = 2. 
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Răspunsuri: 
 
 

Varianta 1: 

1)  
ହ

ଶ
,   2a) -6,   2b) 

ଵସଶ

ଵ଴ହ
,   2c) 

ଶ௘యି଼

ଽ
,   3) 

ଷଶ

ଷ
 u.p.   4) 

ଶଷ

ଷ
,   5) 𝑆 = [0; +∞).   

Varianta 2: 

1)  
ଷଵ

଺
,   2a) 

ହ√ଷ

ଶ
,   2b) −

ଷ

ଵସ
,   2c) 

ିଶ௘యାଶ

ଷ
,   3) 

ଵ

଺
 u.p.   4) −3,   5) 𝑆 = (−3; 0] ∪ [1; +∞). 

Varianta 3: 

1)  
ଷଵ

଺
,   2a) √

ଶ

ଶ
− 3√3,   2b) 

ହଵ

ଵ଴
,   2c) −2 ln 2 +

ଷ

ଶ
,   3) 

ଷଶ

ଶ
 u.p.   4) −

ଷଵ

ଶ
,   5) 𝑆 = [0; +∞). 

Varianta 4: 

1)  < ,   2a) 𝑒ଶ − 4,   2b) 
ଵସଽ

ଵଶ଴
,   2c) 2 ln 2 −

ହ

ସ
,   3) 

ଷଶ

ଷ
 u.p.   4) 

଼

ଷ
,   5) 𝑆 = (−2; 0] ∪ [3; +∞).   

Varianta 5: 

1)  
ଵ଻

଺
,   2a) 1,   2b) −

ସ

ଵହ
,   2c) 

ିଶ௘యା଼

ଽ
,   3) 

ଷଶ

ଷ
 u.p.   4) 

ହଷ

଺
,   5) 𝑆 = (−1; 0] ∪ [2; +∞).  

     
Varianta 6: 

1) 
ଶଶ

ଷ
,  2a) -4,  2b) 

ହ଺

ହ
,     2c) 3e-1, 3) 

ଶ

ଷ
 u.p   4) 

ଷସ

ଷ
 , 5) 𝑆 = [0,2]. 

              
 Varianta 7: 

1) 
଺଻଺

ହ଺
, 2) 

଻଴

ଷ
, 2b) 

ଵ଺

ଷ
,   2c) 

ଷ

ଶ
− 2𝑙𝑛2, 3) 

ଷଶ

ଷ
 u.p, 4) 

ଵଵ

଺
 ,   5)  𝑆 = (−∞, 0] ∪ [1, +∞). 

              Varianta 8: 

1) <,  2) 
ହ௘మିଵଷ

ଶ
   2b) 

ଶଵ଺

଻
,   2c) 8𝑙𝑛2 −

଻

ଶ
, 3) 9 u.p, 4) 

ଶ଺

ଽ
 ,   5)  𝑆 = (−2, +∞). 

               Varianta 9:  

1) 
ଵହ଻

଺
,  2a) 

ଵଶସ

ଷ
, 2b) 

ଵସଽ

ଷ
,  2c) 3𝑒ଷ + 𝑒, 3) 8 u.p, 4) 4, 5) 𝑆 = (3, +∞). 
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